W kazdym z zadan od 1. do 4. wybierz i zaznacz na karcie odpowiedzi poprawng odpowiedZ.

Zadanie 1. (0-1)
Wiadomo, ze logs 2 = a i logs 3 = b. Wtedy liczba log,g 40 jest réwna

3a+1 2a+1 2a+1 3a+1

A-25b B.-27b C.av2p D->bta
Zadanie 2. (0-1)

. . 0,5x%243,5x46 . .
Granica lim —————— jestrowna

x——3 —x*+2x+15

1 1 1 7

A-(-5) B-T6 (- 16) 0-7

Zadanie 3. (0-1)
Sumg wektorow da = [2 + 2m, %n + 1] oraz b = [n+ 1,m + 2] jest wektor ¢ =[0, 0].
Wynika stad, ze

Am=1 i n=3.
Bm=-9 i n=-21.
CCm=3 i n=-9
Dm=-1 i n=0.

Zadanie 4. (0-1)
Pole tréjkata ostrokgtnego o bokach 5 i 8 jest réwne 12. Dlugos¢ trzeciego boku tego
trojkata jest rowna

A.5 B. 8 C. V41 D. V143
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Zadanie 5. (0-2)
Wsréd 390 pracownikéw pewnej firmy jest 150 kobieti 240 mezczyzn. W$rdd nich w wieku
przedemerytalnym jest 21 kobieti 43 mezczyzn. Oblicz prawdopodobiehstwo zdarzenia

polegajgcego na tym, ze losowo wybrany pracownik tej firmy jest w wieku przedemerytalnym — pod
warunkiem ze jest mezczyznag.

W ponizsze kratki wpisz kolejno — od lewej do prawej — pierwsza, drugg oraz trzecig cyfre po
przecinku nieskonczonego rozwiniecia dziesietnego otrzymanego wyniku.

BRUDNOPIS (nie podlega ocenie)
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Wykaz, ze dla kazdej liczby rzeczywistej x i dla kazdej liczby rzeczywistej y takich, ze
X # y, spetniona jest nierownos¢

x* + y* > xy(x? + y?)
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Oblicz, ile jest wszystkich liczb naturalnych pieciocyfrowych, w ktérych zapisie wystepujg
doktadnie dwie cyfry nieparzyste.
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Rozwigz nieréwnosc¢
3x+1 < 3x +4
2x+17 2x+3
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W trapezie ABCD o podstawach AB i CD przez punkt O przeciecia sie przekatnych
poprowadzono dwie proste rownolegte do bokéw BC i AD. Prosta réwnolegta do boku BC

przecina bok AB w punkcie B’, a prosta rownolegta do boku AD przecina bok AB
w punkcie A'. Wykaz, ze |AA'| = |BB’|.
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Dany jest nieskoriczony ciag geometryczny (a,,), okreslony dla kazdej liczby naturalnej n > 1,
ktérego iloraz g jest rowny pierwszemu wyrazowi i spetnia warunek |q| < 1.
Stosunek sumy Sy wszystkich wyrazéw tego ciggu o numerach nieparzystych do sumy Sp

wszystkich wyrazéw tego ciggu o numerach parzystych jest rowny réznicy tych sum,
S
tj. S—N = Sy — Sp . Oblicz q.
P
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Rozwigz réwnanie cos(3x) +v3sin(3x) + 1 = 0 w przedziale (0, 7).
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Zadanie 12. (0-5)

Podstawg graniastostupa prostego ABCDA,B,C;D; jest trapez rownoramienny ABCD
wpisany w okrgg o srodku O i promieniu R. Dtuzsza podstawa AB trapezu jest srednicg
tego okregu, a krotsza — cieciwg odpowiadajgcg kgtowi Srodkowemu o mierze 2a (zobacz
rysunek). Przekatna $ciany bocznej zawierajgcej ramie trapezu jest nachylona do

ptaszczyzny podstawy pod katem o mierze a. Wyznacz objetos¢ tego graniastostupa jako
funkcje promienia R i miary kata «.
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Wyznacz wszystkie wartosci parametru m, dla ktérych réwnanie
(x—D[x*+(M-3)x+m?>—-m—-6]=0
ma trzy rézne rozwigzania rzeczywiste xi, x, oraz xs, spetniajgce warunek

Xq Xy X3 > X%+ x5+ x5 —5m—51
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Dane sgokrag 0, oréwnaniu (x — 6)? + (y — 4)? = 98 oraz okrag 0, o promieniu 2+/5.
Srodki okregéw 0, i 0, lezg po réznych stronach prostej k o réwnaniu y = —3x — 6, a punkty
wspolne obu okregdw lezg na prostej k. Wyznacz réwnanie okregu o,.
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Zadanie 15. (0-7)

Rozpatrujemy wszystkie trojkgty rownoramienne ostrokgtne ABC (JAC| = |BC|), na ktérych
opisano okrgg o promieniu R = 1. Niech x oznacza odlegtos¢ srodka okregu od podstawy
AB tréjkata.

a) Wykaz, ze pole P kazdego z tych tréjkatow, jako funkcja dlugoéci x, wyraza sie wzorem

P(x)=(x+1)-v1—x2
b) Wyznacz dziedzine funkcji P.

c) Oblicz dlugos¢ odcinka x tego z rozpatrywanych tréjkgtow, ktéry ma najwieksze pole.
Oblicz to najwieksze pole.
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